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ALEXANDRI 



AND ERSONI- 

A I T I O A O T I A. 

AD CLAK1SSIMVM ET 0R- 
natijpmum virum oJftCarinum Ghetaldum 
patritium Ragu/inum. 

Risci & eruditi faeculi yiris, fodi- 
cem adeo tf \tK%y tms imytunat 
• largitus cft natura; 
nobis opus & labor omnis 
ab ijs vulgo tritam, quam acutiflima 
mentis acie intentiflime perueftiga- 
re : & fi quis hodie, quae per tot foculorum lapfus, fu- 
perfunt illorum monumenta, vel clarius interprete- 
tur , non exiguam meretur laudem : qui vero vetu- 
ftate vel penitus deleta, vel parte aliqua mutila aut 
deprauata, reftitucrit aut rcdintcgrarit, iure vene- 
randae illius ftirpis quali facrum germen miramur, 
inter hos tu (virclariilimc ) quem inreftituendis ma- 
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gni Apollonij inclinationibus, facer hic afflauit ge- 
nius, quas non multos ab hinc annos inchoatas, jam 
tandem foclicitcr abfoluifti,& quoniam grauiori- 
buspro republica veftra negotijs, prius impeditus, ' 
quod fupercrat operis, poft editam priorem partem, 
iam apud te efFedum,fed non prorfus, vef expoli- 
tum vel abfolutum, otiofioribusinterim tentandum 
rcliquifti, ego analytica mea methodo illud aggref- 
fus, ( illibatam tibi linquens tuam Synthcticam. ) 
omnium cafuum Zetefim Inij,eoque munere per- 
fun&us , rationem docui ex primo meo lemmate 
qua quarfitum ex datis eruatur, ldque eo fini, (quod 
& inibi annotaui ) vt vel hoc exemplo difeant ftu- 
diofi,& fciant, vnam analyticcn velut mfwoi cflc.vn- 
de leui, ac facili opera quicquid proponitur ftatim 
depromi ac fciri pofiit, id quidem vtl hoc folum no- 
mine a me praeditum gaudeo , quod & amorem erga 
me tuum conciliant, & iudicij tui cenfuram fubierit, 
etiam non fine nota : illum quidem vt plenis vinis 
amplcdor,& animo grato(a tanto quippe viro ) fo- 
ueo , ita hac exuere me qujefo liceat donec coram vel 
te iudicc caufa dicatur, nam quum aliorum tum mea 
potifiimum intereft , vt artis huius ingeniofiflimae 
amplifiimus vfus &c paratiflima opera clarius pa- 
tefcat. 

Ac primum,quod planum per adfcenfum pro fo- 
lido fuppofuifie ais,vt ambignum explicemus , a- 
liud cfle non poteft planum per adrccnfum nifi ve 
folidum , vel aliquid in rationis fcala pro gradus alti* 
rudinc fuperius , quod enim vnius in alterum , vel 

fcipfum 



APOLLONII REDIVIVI. s 
feipfum dwShi, quoquo modo adfccndit , vel alij 
applicatum, defccndic in fcala, tranfit dc genere in 
gcnus.ProponaturB in A quadratum vel B quadra- 
tu in A fimplifcirer , fiffe quocumque modoadfe- 
dum , adiun&ionc multave homogeneorum fub- 
data longitudine in poteftatcm rationis duplae, 
vel fub cLito plano in latus , terminum fcilicce 
rationis fimpla: , aeqwarfZ cubo : Geometra: ccrtc 
infolensappellatio fuerit, folida h$c non efle fed pla- 
na aut longitudines per adfcenfnm. atfi fuos adfcrr- 
bat epilogirta datis magnitudinibus valores , & fit, 
B. r.Z. j.itavt epilogirticaphrafi^z. Q^vel^.N.vel 
coniun&im , Q^plus 4.N.equcntur i 7. con- 
cedatur quidem illi fua loquendi libertas , dicatquc 
fi libet, 4. N. Longitudinem efle per adfcenfum, z. 

planum efle per adfccnfum , multiplicationem 
fcilicet, qua: nihil eft aliud quam eiufdcm quantita- 
tis ad feipfam additio multipla pro ratione data, & 
proinde quod ex fingulariunvcolle&ionc oritur, ip- 
fisfingulisqiix adduntur homogcncum cft 4 : at in 
continuis , quod fit du&ulongitudinisin planum, 
vel plani in longitudine,folidum dicetGcometrarfed 
quovfus fumparabolifmoadplaua defeendunt? c- 
quidem : interdum etiam ad longitudines, narnB, 
quadratu in A applicatum Bquadrato,Z cubus ap- 
plicatus B quadrato^longinidinesfunt, & hic para- 
DolifmusparaIccueeaeft,qtiam ego adexcgcticem 
in Geometricis adhibuirnec ignoro (docente Pappo) 
locos folidos, & folida problemata veteribus di£ta r 
quorum explicatio pendebat ex trium fc&ionUm co* 
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nicarum alicuius prxter circulum dcfcriptionc. At 
ego xquationes illas folidas dixi, quia carum termi- 
mini funt (olida in notis ofioiontfus , ac proinde ad anali 
gifmum accommodatiores quam, quum integris 
admifeentur fra&iones Geometricae, &per expoli- 
tum parabolifmum fiunt Geometriae legibus ( vei 
docui ) obnoxij. fi quis pro (olidis vti velit eorum 
parabolis , & ad plana vel etiam longitudines termi- 
nos primum exhibitos deprimere , per me liceat, 
nullus tamen Geometra inde inferat B in A quadra - 
tum,B quadratum in A ,vel Z folidum, inter quae 
primo fubfiftit aequatio , folida non eflfe. Nullis igi- 
tur ego lufi pfqlligiis,fed qua potui vfitatis lingula 
nominibus enunciaui. quam autem in hoc luto hq- 
fitarintvctcresanalyft^jtcftentur ipforum feripta^ 
& Regiomontanus nobilis fui fxculi Mathematicus 
in libris de, triangulis, quum alibi, tum prop. 1 1. Ii. 
2. aquationem intcrnS Q_— < 58 o N & 1000. Geo- 
metrice examinare nefeire fc profitetur. 

Illas vero huius gradus aquationes , in quibus ma- 
gnitudo omnino data xquatur homogenx prorfus 
ignot? , fi»c puras , fiifc adfe&as, vt prius ita & nunc 
(nificonccflis quib.ufdam qu£ Geometria ha&enus 
negauit . ) admechanicem geometricam - 'Ghwonxut 
reducere , ingenue nefeire me profiteor, quae autem 
poftulentur vt in huiufmodi qquationibus quxfi- 
tum friatur, ex analytica hac nollra methodo fic 
clarum fiet. 

Ponatur A cubus xqualis folido fario ex B qua- 
drato in D, fi inter B & D nineniantur dux continue 
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proportionales, fecundam a B clTc ipfam A de quu 
quaeritur, nemo cft modo hanc altem vel a limine 
falutarit, qui nefeiat. 

S it autem A cubus, plus B in A quadratum, aequa- 
lis folido dato , quod n cubus non cft, c<5 tandem 
(vti iam difturn cft j reuocetur , fitque D cubus , fta- 
tim apparet huius aequationis mcchanicem pende- 
re, ex hoc problemate. 

Ex ferie quatuor continue proportionalium , data fecun- 
da retia aquali differentia interprimam mino- 
rem etj quartam > inuenire proportionales. 

Eritque harum prima ipfa A dequa quaeritur, Dfe- 
cundailhproxima,&B differentia inter primam & 
quartam. 

,At A cubus minus B in A quadratum aequetur^ 

, cubo, proponetur. 

Ex ferie quatuor continue proportionalium , data fecun- 
da t e£j differentia inter pnmam minorem & quar- 
tam , inuenire proportionales. 

Eritque A prima maior , B differentia inter quartam 
minorem & primam maiorem , & D fecunda. 

Tertio Bin A quadratum minus A cubo,aequetur 
D cuborproponetur. 

Ex ferie quatuor continue proportionalium,data fecunda , 
et aggregato prima & quarta y inuenire proportionales. 
Eritque harum prima A maior minorve, fecunda 
D, aggregatum prima: & quarta: B. qua: ipforum 
folulorum ftru&uram confideranti clara funr. 

Quarto A cubus, plus B 'quadrato in A aequetur D 
cubo , cx hac aequatione ftatim quidem offeruntur c 

B ij 
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quatuor continue proportionalibusfccunda D, tura’ 
B, media proportionalis inter primam & diffe- 
rentiam prim? & quartx , fiuc re&angulum ex 
prima in differentiam prima: & quartx A t ex fa<Sto 
(vtfupertusdi&um eft ) parabolifmo, coefficienti 
dato, nimirum ipfi B quadrato reliquis applicatis fo- 
lidis, id eft fi fiat vt B quadratum ad D quadratum, 
ita D ad C. erit C xqualis ipfi A, & prxrcrca altitu- 
dini ortxex applicatione ipfius Acubi, ad B quadra- 
tum, fi igiturdata C, ita diuidatur , vt cubus vnius 
fegmenti, xqualis fiat folido quod fit fub altero, & 
datoB,quadrato,eritlatus cubi magnitudo quxfi- 
ta , hoc autem cft. 

Sx ferte quatuor continue proporticnaIium,data prima et 
Qggregato fecunnda et* quarta, inuenire proportionales. 
Eritque harum, B prima, C aggregatum iccundx &J 
quartx, A vero fecundaj^uinto fit Acubus minus 
B quadrato in A , xqualis D cubo , & hic offertur fe- 
cunda data D, cum B media proportionali inter pri - 
mam & differentiam primx , & quartx , at vero fi D 
cubusipfi B quadrato applicetur , hoc cft, fi fiat vt B 
quadratum ad D quadratum , ita Dad C, & eidem 
intclligatur applicari &: A cubus , erit C xqualis pa=- 
rabolx ortx ex applicatione ipfius A cubi ad B qua- 
dratum , minus ipfa A longitudine, quare. 

Ex ferie quatuor continue proportionalium , data prima 
minore , differentia fecunda et* quarta inuenian- 

tur proportionales. 

Eritque data B prima minor, C differentia fccundx,, 
& quartx maioris , & A fecunda quajfita. 

Denique 
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Denique B quadratum in A minus A cubo , $- 

3 netur D cubo. Hic etiam llatim offeruntur fecun- 
a D, tum , B,media proportionalis inter primam A, 
& aggregatu primx & quarrx, applicetur aute D cu- 
bus ipfiBquadrato, quodque inde oritur fit C,& eide 
intclligatur applicari & A cubus k erit altitudo Coae- 
qualis ipfi A minus altitudine qua: oritur, fi applice- 
tur & A cubus, eidem B quadrato, vnde quxrctur- 
Ex ferie quatuor continue proportionalium , dura prima 
majore , et* differentia inter fecundam et* quarta nr 
inuenireproportionales. 

Eritquc data B prima maior , C differentia fecundae 
maioris & quartae, & A ipfa fecunda de qua quaeri- 
tur. 

Atque ha&cnus peculiaris mihi methodus, in ae- 
quationibus cubicis , puris , CiKc vt libet adfe&is ; ir&* 
quibus quum cxa&io Geometrica nondum fit exhi- 
bita, aut inuenta, quidni veteres illos Platonem E- 
ratorthenem, Nicomedem. Archimedem Hcro- 
nem, Pappum aliofque, in fimilibus ad hoc nego- 
tium tmzjiphfmm , imitari interim liceat , fi quid ilii» 
tu melius aut fubtilius nouifti. 

Qar a meaprapandas lumina menti 

Rer quibus occultas penitus-conuifcrepojfm. 

Altera in libellum menm nota, ais: 

‘ Pro determinatione problematis in cafibus on> 
t nibusdifHcilioribus determinationem poft analy- 
‘fin me fnbftituiffc , vt arduam maxim^ & minimar 
‘inuentionem cuitarcm, quamuis fine ipfa inuentio- 
‘ne; problema determinari non poffit. 
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Omnes hi cafus difficiliores duo funt , fiquidem in 
triginta fere hoc bis a me fa&um, paginis fcilicet de- 
cima nona &viccfima quarta mei libelli, quos offi- 
nes pari facilitate ftatirn obuios mihi dedit mea ana- 
lytica, nam fecundum conditiones fingu lis addidtas 
inftitutazetefi vitro fefc obtulerunt xquadoilcs. fed 
inftituti mei rationem capc : analitycem ftudiofis 
ifthic commendare volui, idquehoc exemplo, quod 
tu intaCtum alijs excolendum reliqueras: & hoc fo- 
liim monui prxfationc ad Matheieos ftudiofos : ac 
proinde Zcteticem tantum exercens , ordinato in 
finguliscafibusanalogifino, meo munere perfun- 
ctus mihi vifum fum. neque enim mihi animus , tam 
inclinationes Apollonianasa te inchoatas fupplcrc, 
quam facilem hanc,in re Mathematica veritatis in- 
quirend? viam , ftudiofis pr^ire, alioqui alia metho- 
do maius opus moliendum , quod quidem Apollo- 
nius maximus &c fagaciffimusGcomctra,n6 nili qua- 
draginta quinque problematis abfoluit, referente 
Pappo ad propofidonem 9 j. lib. 7. collectionum 
mathematicarum. in ijs vcrbduobuscafibusdctermi- 
nadones poft analyfin fubftitui , quia ex eorum 
yjtmffjctu»! non offerebantur maxima & minima, 
quemadmodum in aliis , in quibus fola opus erat de- 
claratione, effe lineas iamcxhibicas, maximas , vel 
minimas : hic autem quxrcndx , & ex firmata vi ze- 
tcfcosxquatione,crucndx:nequeenimxquadonum 
folu genefes, fed & fymptomata quoque omnia ana- 
lyftx perito, ars noftra exhibet: fingulx enim xqua- 
jionos fuas fibi jnclufas continent dctctnjj nationes. 
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APOLLONII REDIVIVI. i r 
JWtv % *JWtv Ttx./x*tut . » cafquc mihizctefin tan- 
tum obeueti,cx arquationibus oftendifle fufficiebat: 
quas quidem '7nt/^xxut recolendo , analvfta deter- 
minationes ftatim habet obuias: idque vel his ipfis 
qua: tu obicer pcrftringis , fic palam facio. 

Repetatur figura paginae decima: nona: mei libel- 
li , & nnt duo femi circuli fn.dirc&um bafes haben- 
tes, quales in illo cafu requiruntur , A E B , C F K D, 
& fint^equales B C , DH , reliquaque perficiatur 
vtillic prarceptum clf,fitquevt nos ibidem conclufi- 
mus, differentia B Hin E F, & A Hin BF, ad AB 
inBD,vtBC ad BF 




Huic conclufioni fubnexa eft determinatio hit 
verbis. 

H inc omnibus ip fi A H applicatis, oportet latitudinem 
ortam ex applicatione B H in Ef> non minorem ejfedu - 
pld eius qua poteji reflangulum ex latitudine orta ex ap- 
plicatione esi B in B D in reflam B C. tum altera extre- 
marum ( diuija nempe priori latitudine itavtdifla refla t 
inter eius partes media fit proportionalis ) maiore quidem 
quam B C, at minore quam efi tangens a punflo B inter B 
pumilum contingent ia 3 in circumferentia CK D, fublata 
ex refla data CM. reliquum fegmentum minus ejffe debet 
refla A B, at maius fegmento di fla tangentis inter B pun- 
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flum^ey cauam fanicirculi cA 8 B peripberiam , alio qui’ 

dida refla intercipi non pote fl, vtex demonflratis patet. 

Hinc omnibus ipfi c A H applicatis. 

Fit hxc applicatio tribus datis redis , inucnienda 
quartam proportionalem: fiat igitur primum, vt A 
H ad B H , ita E F ad aliam, qux fit N F, critque N F, 
latitudo orta cx appljcauonc B H in E F , fiat 
deinde vt A H ad A B , ita B D , ad aliam,, 
qux fit B L. cftquc hxclatitudo orta ex applicatione . 
AB inB D. Iamcx primo meo lemmate erunt rc- 
dangula N B F; & L B C, xqualia &: ^8 «av quacun- 
que alia fic intercepta ,fcdaquc pro ratione A H ad 
BH, ex eadem zetefi, redangula fub legmentis ad’ 
B pundum , redangulo L B C, xqualia erunt, fi igi- 
turinterLB, BC, media inueniatur proportionalis,. 

0, erit O quadratum, redangulo N B F, xquale. 
Oportet latitudinem ortam ex applicatione B H ,in S F. 

Latitudoorta cx applicatione B Hin EF, cft ipfa 
NF,atca qux oritur cx applicatione A BinB D , elt 
BL,(vtoftcnfumeft:)rcdangulum autem fub BL, 

B CjConftitutumcit xquale quadrato iplius O. aio 
redam N F,nonminorcmcirc debere, dupla ipfius 
O: redangula fi quidem omnia, fub interceptarum 
fegmentis ad B pundum, quum fimilircr fcdx funr, 
pro ratione A H ad B H , & multatx Tegmentis fi- 
mdibus ipfi A B, xqualia funt figillatim redangulo 

1. B C , id cit quadrato Orminimx vero coeflicicntcs 
redangulorumxqualium, funt latera xquale qua- 
dratum comprehendentia, non poteftigitur fegme- 
tum cuiufuis mccrceptx ipfi NF limile minus elfc 
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duplo ipfius O redai vndc fequitur , fi fiat vt H B ad 
HA ira dupla ipfius O ad aliam , qua: fit P,efTc P, in- 
terceptarum omnium minimam . vtpoft clarius of- 
tendetur. 

Tum altera extremarum, dtuifa nempe priori latitudine. 

Prior latitudo erat ipfa N F,qux ita fecanda eft ex 
prxdcmonftratis, vtredaO, potens rcdangulum L 
BC, inter eius partes media fit proportionalis , finr 
hx partes N B , B F , akera extremarum ( fi nimirum 
reda intercipienda , ipfis daris C A , aut tangenti co- 
tinnatx non congruat , quod fi congruit fadu quod 
iubetur ) maiore quidem quam B C, at minore qoa 
cft tangens a pundo B, inter B. &pundum contin-’ 
gentix in circumferentia CKD, (eft namque horum 
figmentorum tangens maximu,BC minimi!) fu- 
blata ex reda data intercipienda , reliquum Tegmen- 
tum (reda: fcilicct intercipienda) minus efle deber 
reda A B , ( alioqui in circulo A E B intercini non 
pofict, fiquidem A B maxima efl: interceptarum in 
femicirculo AEB) at maius Tegmento didxrangen* 
tis inter Bpundum,&cauam fcmicirculi AEBpe- 
ripheriam: redae enim inter pun dum B, &c cauam 
/fcmicirculi AEB peripheriam inrerceptx , quo ipfi 
A B propiores eo maiores remotiflima vero ab ipfa 
A B,quac inter datos femicirculos intercipi poffit,eft 
ipfa tangens continuata , quare reliquum datx Teg- 
mentum , dido tangentis fegmento , minus effe 
nonpotcft. 

Iam didudo velo , & zctefcoS involucris explici- 
rx determinatione, quid pronucitodeterminafle nc 

D 
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me bunccafum? Equidem aperte fatis zetefeos vim 
intclligcnti,qua:duraad certam nos adftringit fa- 
Bionem , ipfiim problema determinat, demon- 
ftratque poifibile & impofllbilc, Imo exhibet ipfam. 
minimam , quadata, ftatim fe prodit maxima, ab 
ca quippe vtrauis remotiflima, quodvtoftendamus 
movit agere liceat, &c (ymptomata acuratiusconfi- 
Bcrare. 

Eft primum O redta femper minor redta a 
.pundto B circulum C F D tangente , quoniam B L, 
minor cft ipfa B D, ex conftrudtione, & propterea 
jcdtangulum B D C, id eft quadratum tangentis, 
jmaius rcdlanguloE B C , id cft quadrato ipfius 0,fit 
,autcm B L maior ipfa B C, & erit quoque O eadem 
maior, poteft ergo inter pun&um B, & circumferen- 
tiam C F D, intercipi redta ipfi O aequalis : fit ea ver- 
bi gratia ipfa FB, qua: producatur donec circumfc- 
rentiam AEB,fccctinE,& fiatvtAHadBH, ita 
E F ad N F , erit igitur ( vt demonftratum cft. ) F B N 
icdtangulum , quadrato O, id cft F B , «quale , redice 
igitur FB, B N «quales erunt. Intercipiatur iam qu^- 
uis alia , vt Q R , & fiat vt A H ad B H , ita QJR. ad S 
Qj erit igitur QB vel maior ipfiiFB, fi nimirum 
inter FB & tangentem cadat vel minor, fi inter FB, 
& B C. fit primum B Qmaior quam B F : funt ex ha- 
bita hadtenus zetefi , redtangula n bf id eft quadra- 
tum bf, & sb q^, «qualia , quoniam igitur triu pro- 
portionaliu b q., b f,b s , b Q maior eft media B f , erit 
suma extremam Q^S , maior mediae dupla, id eft ipfa 
£ N, cft autem cx«onftrpdtionc QS a.d $ R , yt F 
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. ad N E, & permutando QS ad F N , vt S R ad N E , 
atqui QS oftcnfa cft maior ipfa FN,crgo & S R ipla 
•ne, & tota q^r» tota fe maior erit: codequc modo (i 
interponatur ob minor ipfa C F,& fiat vt A H ad b h 
ita A C ad MC, oftendetur compofita ex extremis 
M C , maior mediae dupla , id cft ipfa NF, to- 
taqueC A , tota f e maior. 

Sit iam b l , ac proinde & O non maior ipfa b C: 
•vel igitur aqualis , vel minor , fi fuerit b l xqu alis ip- 
li B c , erit O eidem aquilis , & tum oftendetur mo- 
do quo fupra , ipfa C A minima, fin minor , tum po- 
lita O reda media , erit B C maior extremarum , & 
B L minor,ac proinde quoque in reliquis redangulis 
• aqualibus , qualia funt CH3 F , F B N , erunt B F , B 
-Qjnaiores extrema:, & quoniam ex quatuor pro- 
portionalibus C B M , QB S , maxima cft QJ3 , erit 
minima B S , totaque Qj>,totaC M maior erit, (ex 
Xf.$. Euclid. ) codemque modo oftendetur &Q,R 
maior qtiam C A vel F E, atque adeo a minore fem- 
per remotiorem, propinquiore maiorem cfle , & fi 
quidem C A fuerit minima , erit tangens a pundo B 
maxima at F E exiftente minima , erunt intercepta- 
rum fegmenta omnia a pundo B verfus tangentem 
continuo maiores, ac proinde & ipfa tangens om- 
nium maxima, eique coefficiens reliquarum coeffi- 
■cientiu m minima : compofita vero ex tangente & fi- 
bi cocfficicnte.maxima abxlla parte, ac proinde tan- 
gens continuata , interceptarum ab hac parte maxi- 
ma. at vero polita eadem O media aquali ipfiBF c- 
TUfttinterccptarum fcgtnenta a B pundo verfus bc 

. D ij 
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continuo minores extremae , ac proinde b c minima; 
quare & ei cocfficies adeoque & compofita ex ijfdenv 
maior quam compofita ex alijs coeffijietibus ad haf* 
ce media: partes, totaque C A maxima erit. hinc etia 
fcquitur n proportionales fuerint bc,bf,b Q^qua* 
•les efle QR , C A , re&angula quippe cbm, QJJ s, ae- 
qualia, fub xqualibus erunt lateribus, atque adeo' 
proportionalibus exiftcntibuscB,BF & tangente a 
pun&oB,critvtraqueC A, & tangens ( vt di&um 
eft )continuata, maxima, at B c maiore exiftente ter- 
tia proportionali ipfis, tangenti a pun&o b, & b f re> 
£is, erit di<fta tangens m axima , quippe tertia ei pro- 
portionali minima exiftente , ac proinde & ipfa tan- 
gente maxima, at eadem BC minore exiftente eadem 
tertia proportionali, erit C A interceptarum maxi- 
ma , quippe BC , proportionalium minima ac pro* 
pterca eius coefficicnte maxima. 

Ex prxdcinonftratis patet, quomodo duob 9 oblati* 
huiufinodifemi circulis^acile fit maximu& minimu 
determinare, facili ab analyfiad fynthefin regrefiu: 
adeoque 'giynrrir & Geometram fe pr^bcre analy- 
ftam; nam poftquam ow ad demonftrationem 
fuam firmandam demonftrarit & fumpfciit, C que- 
admodum a nobis prxmifliim eft) redangula om- 
nia q_bs, FBMjCMA quadrato O fiue re&angulo 
t bc efle xqualia , fic ftatim minimam concludet : ft 
quidem b l non minor fuerit ipfa n c , erit a c om- 
nium minima, ac proinde ab ca remotiflima, ipfa 
fcilicct tangens mepeima , vt oftenfuma nobis eft, 
ct B L maiore exiftente ipfaB g, fiat re&angulo l b c, 
. xqualc 
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xqualcquadratumO,qux quidem O , femper mi- 
nor cftrangenteaB pundo , Vt demonftratum eft: 
&inhoccafu maior ipfa B C, iiatque vr H B ad HA 
ita O dupla ad P. dico P c(Tc minimam intercepta-' 
rum. intercipi enim pofle fic oftenditur , fiat B F ipfi 
Oxqualis, & producatur donec fccet circumferen- 
tiam A E B, inE, &fiatvc A HadB H , ita EF adN 
F, & erit cx dcmonftratis N B F redangulum , qqua- 
lc quadrato ipfius BF,CFgoredxN B, BF xquales, 
cft autem N F ad F E , cx conftrudionc vt H B ad H 
A, atqui yt H B ad HAita NF fiue O dupla ad P, fune 
igitur F E & P rcdx,xqualcs:intercepta itaque eftFJE 
reda ipfi Pxqualis.eflcautc minima, demoftrabitur 
vt fupra: ite vtru data AC, an ipfa tangens per B pCt- 
dum continuata, maxima fic , an vtraque, vtiam 
oftenfumcft. Ircmque fi offeratur afia, maxima in- 
terceptarum minor , minore maior, problemati hoc 
modo fatisfict. fit ea TX reda, & fiat vt ABadB H, 
itaT V ad VX, deinde fiat rcdanguloLBC, fiuc 
O quadratoxqualercdangulum X Z V,&quoniam 
redaTX maior cft minima, erit altera extremarum 
V Z vel ZX maior ipfa 0,alrera minor,’ deinde quo- 
nia eft minor maxiitiu, quu fimilirer fccabitur maxi- 
ma, vt fcdaeft T X, in V, & reliquum cius fegment- 
tum fccabitur in partes cofirincnt^ rcdangulu m ip- 
fi V Z X rcdingulo,xquale, erit vel ilfius maius feg- 
mcntum,iftius maiore, maius, vt quum maxima eft 
tangens a pundo B, poteft igitur inter minim^in- 
tcrccptxfcgmcncumapundoBin femicirculum C 
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KD,& eundem circulum tangentem ab eodem pu- 
do, intercipi reda eidem maiori Tegmento reda: in- 
tercipiendae aequalis, intercipiatur , & producatur in 
circumferentiam circuli a e r b, qualis reda 
oftcndcturrcdaQBRipfiTX. aqualis , eodem mo- 
do quo iam oftcnfum eft redam F E, efle minimam, 
vel erit minus Tegmentum redae V X minus quidem 
reda O, at maius minore iegmento maximae, *: tunc 
fi A C maxima fuerit, poterit didum minus fegme- 
tumred^VX, intercipi inter redas bf,b c , inter- 
cipiatur producaturque in circumferentiam A E R B, 
&oftcndetur eodem quo prius modo , reda ficin-^ 
tercepta ipfi P X aequalis: intercepta itaque eft reda 
data, quod erat faciendum. 

CONSSCTARIVM. 

H inc Tcquitur fi huiufmodircda quae intercipi 
pofiit fuerit minor vtraqueipfarum AC, & ta- 
gentecircumfercntiamCKD a B pundo, pofte 
duobus modis eam intercipi , priori fi maius extre- 
mum intercipiatur inter tangentem & BF, altero fi 
minus extremum intcrcipiaturinter BF & B C, eft 
igitur hic caTusl^Sis, quod animaduertiflfe fuerit o- 
pers pretium. 

Eadem methodo oftedemus & determinationem 
quam paginis viccfima tertia, & vicefima quarta, mei 
libelli ego adhibui , pro inftituta mihi zeteli fufficic- 
tem effe & legittimam , atque adeo vel leni adhibito 
.examine. Geometrice maximum & minimum inii- 
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ncis, inde definiri pofTc, quemadmodum iam a no- 
bis in. hoc fiipcriori cafu praeftitum cft. fcdneno- 
biliffimae huius frientiae ftudiofis vilo modo defimus 
age experiamur, & repetatur figura pagina: vicefimx 
tertia:, fintque femicirculi quales illic requiruntur A 
F E, B G D , & fiant aequales A C,D E, adeoque & 
reliqua conftruantur prout illic prscfcriptum cft. 




Analogifirms ordinatus ex illic firmata zetefi fuit? 
differentiam re&angulorum IH velFGin compo- 
iitam exBD,BC,&BDinIB, efie ad re&angulum 
A B in B E vt redta B C ad re&am I B: vnde determi- 
nationem elicuimus vt fequitur. 

Hinc ipfi B D applicatis reflangulis G F in compofttam 
ex B D } BC y & zy4 B in B E t oportet latitudinem prio- 
rem, non minorem ejfe dupla refla qua potejl re fl angulum 
ex latitudine pojleriore y in re flam B C, tum altera extre- 
marum non minore ipfatA B } nec maiore media propor- 
tionali inter B E* fublata ex refla data , reliquum 
fegmentum ipfa B C maius efje non debet , alioqui refla 
dat a tnt er poni non potejl t vt ex demonjlraris liquet , 

‘ * £ y 
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Hinc ip fi B D applicatis rettangulis. 

Fiat applicatio vtfupra, tribus fcilicet datis inue- 
niendo quartam proportionalem , &Et primum vt 
B D ad compofitamcx B D , B C ita I H vel G F , ad 
aliam, qua: ntarqualiscompofita: ex 1H,I K , critq; 
ca latitudo ex prima applicatione. Et fecundo vi B D 
ad B E,ita A B ad aliam qua: fit A L, tum inter A L & 
B C media fit proportionalis O. cx primonoftrole- 
matceritredangulumfubLB&compofira cx I K, 
B H , arqualc rcdangulo iub A L,B C, Euc quadrato 
ipfiusO. atque ita xstSeAv de quibuiuis alijs interce- 
ptis, Emilitcrquc au dis , idelt, ii fuerit tota interce- 
pta ad adicdamipfilK fimilcm,vtBD ad b c. ( nam 
quoniam efl vt b d ad compofiram cx b d,bc ita ih ad 
compoEtamex IH&i k,erit&diuidedovt bd ad b c 
ita i h ad i k. ) erunt rc&angula fub Emilibus fegme- 
tis,ipfiO quadrato,velredangulo lub A L,Bcxqua- 
lia.fegmentaquc inter b pundfcum & circumferen- 
tiam AIR erunt extrema proportionalium, ieu alta- 
rum latus rcdangulorum aequalium. 

'Oportet latitudinem priorem. 

Latitudo prior erat compoftacx ih, lk, latitudo 
poftcriot AL,rc(Stangulum vcrofubALjBc, poEtiicit 
«quale quadrato 0,& quoniam O quadratum fem- 
per cil a:qualc rcdangulo fub 1 B & compofita ex ki, 
BH,(vt ex zcteE conflat. ) non potell reda kH minor 
ciTe dupla ipfiusO. hinc fcquitur ipEus O duplam 
multatam legmento fimili ipfi ik,id efHi diuidatur 
ipfius O dupla, pro ratione bc ad bd partem ipfi BD 
umilem efle omnium interceptarum minimam, data- 

autem 
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autem minima, maxima ait qua: ab ea fuerit remo* * 
tiflimain veramuis partem , vt poft oftendetur. 

• Tum altera extremarum. 

• Quoniam enim reda inter B pundum & circum- 
ferentiam AIR, cft femper altera coeflicicntium, 
non poteft ea aut minor dTe reda A B, aut maior rc~ 
da tangente QB vel BR hoc autem fegmcjito fubla* 
toex reda intercipienda , ciuarcliqua jarsdcbet in*, 
feribi circulo B H C; quare reda B C maior efte non 
poteft, ,alioqui didam redam mferibi impolfibilc 
cft. atque ita a mc determinatum cft problcma:&ex 
.fado parabolifmo Ifarim prodit minima, aqua re- 
mocior ab vtrauis parte femper propinquiore maior 
eft, & remotiflimamaxima. hoc vt minutius & per 
partes oftendanius, longiore opus cft examine, quod 
tamen inire non grauabor. 

* Quoniam igitur eft vt BpadBli, ita A B ad A L, 
critredanguIum fubBD, A L rcdangulofub B E, A 
B id cft quadrato redx tangentis circuIumB G Din. • 
B pundo , & incircumfercntia AFE tcrminarjfcx— 
quale; fit ca tangens QB vel BR. IamfiBC, BD 
xquales fuerint, erit reda O didx tangenti xquali?, 
qua vltimam ftatuimus interceptarum inter didas 
circumferentias & ad B pundum pertinentium ver- 
fus A partes, (alix.fi quidem fadionc Geometrica 
non indigent ) fi . non funt xquales fit BC jninor 
quam BD , eritquequadratum O, quadrato didx 
tangentis minus, aut igitur BCipfa AB minor, aut- 
non minor erit: fit primum non minor, & vel maior 
velxqualis ; quomam igitur B Cponiturnon mino^ 
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‘ipfa AB, & A L ex conftrudione eadem AB maior, 
critrcdangulumfub AL,BC id eft O quadratum, 
quadrato A B maius, & proinde reda O maior ipfa 
A B, atqui B C pofita eft minor redaBD, ergo ex de- 
moftratis erit ideO quadratu, B Q quadrato minus, 

& reda 0,reda B Qjiuc B R minor: inter puda igi- 
_ tur A, R, interponatur reda B I , lpfi O aequalis pro- 
ducaturq-,1 B in F,fccas circulos B H C,B G D in pun- 
dtis H, G, Si circulu A QF in jaudis I , F , dico reda, 

G F ( cui arqualis eft I H , vt a nobis in huius cafus 
Zetetico oftenfum eft. ) efle minimam omnium qua: 
didis circumferentiis B G D, E , intercipi , & ad . 
pundumB pertinere poliunt. fiat enim vt -B D ad B 
C ,-ita H I ad 1 K , fitque alia quamis-interpofita vt d E 
vel A C, Si fiat vt B D ad B C , ita C A ad A S,& quo- 
niam tota CS tota kH maior eft, ( eft enim B A mi- 
nor extremarum, &coijipqfitacx S A, B C maior* 

& B I media, cuius dupla: aequalis eft KH vt often- 
fum eft. ) & tota C S ad partem S A , vt H K ad K I,& 
permutando C S ad H K , vt S A ad k i, eft autefn CS . 
: ipfa Hk maior, ergo&S Aipfakl maior erit. fed eft 
S A ad AC, vtK I ad IH,&S AadKlvt AC adi H, 
at S A ipfa kl maior, ergo & A CiplalH maior erit, 
atque ita de quibufuisalijs fic interceptis oftendetur 
femperredfca G F minor, adeoque omnium minima, 
ab caque remotiorem, propinquiore maiorem, vt 
in fuperiori dcmonftrationeproceffumeft. & fi qui- 
dem B R, B l, B A, proportionales fuerint , vtrama; 

D E,QB, aequales & maximas efTe*: fin autem ipfis 
B R,B I, tertia proportionalis, maior fuerit ipfa B A, ‘ 
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erit DE maxima, fi minor, «it maxima BQ^jeadem 
prorfus methodo qua in fuperioxi determinatione 
vfi fumus. 

Sit iam b e minor jpfa a b , aut igitur in hoc cafu 
O reda ipfa a B maior erit , aut non maior, fi maior, 

• dabitur minima vt fupra, fi noQ maior aut igitur x- 
qualis aut minor: & in vtroque*cafu D E; interce- 
ptarum omnium erit minima , Nam quum ae- 
qualis fuerit oftendetur eodem prorfus modo , quo 
fupra redam A C vel D E, ede omnium minimam, 

• fin minor fuerit, erit b a maior extremarum, com- 
pofita vero ex S A , b c , minor Si proinde rcliquq ve 
bi ,b r extremi maiores , cruntque in hoc cafu quo- 
que i h , b r , &c. maiores ipfa C A , maximaque Se 
remotifTimaB R. at B c exiftente ipfi b d aequali erit 
b omnium minima,, ac proinde Se DEmaxjma, 
Quod fi contingat b c maiorem efTe quam b d, id cfl 
fi oblatis femicirculis A F E, B hc, fumantur C E*ad, 
aequales &iubeatur interponi reda quaeuis qualis eft 
H F, erit in hoc cafu, vt differentia rcdanguloru I G 
vclHF, m compofitam ex b d, b c , & b c,'i n b i. ad 
A B.inBE,*itaBD adBL, hoc autem obiter ofteh- 
damus. 

Ex redangulo enim fub copofita ex b d, b c,in IG, 
fi auferatur redangulum b c in b i , reliqua erunt re- 
G , Si b c in b g , eft autem b c in b G 
bh , (ell namqueBDad B G,vtB C 
ad ZJH)&elHG aequalis ipfi HF,("fumptae funt c- 
nim A D ,C Ecquales.) eruntitaque B D in I G & B 
C in B G, hoc ell B D in B H aequalia ipfi B D in B F, 

F y 
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cft a«tem B D in *F , ad AB in B E ,hoC cft B F in B 
IvtBD,ad B I , ergo differentia rciftangulorum I G - 
vel H F in compohtam ex B D, B C ,& B C, in B I cft 
ai AB inBE,vtB D ad B I , quod erat demon- 
strandum* 

Applicentur ornnij ipfi B C , id cft fiat vt B C ad’ • 
Compoiitam ex B D, B C ita H F vel I G ad^alia , quar 
(itl M, deinde vtB CadB E, ita AB ad aliantnem- 
pc A L & re&angulo fub A*L in B D,iquale fiat qua- ^ 
dratum O.tumita diuidatur priorlatitudo IM,vt in- 
ter eius partes,mcdia fit proportionalis O ,critcxf{- • 
pius citato lemmate noftro^altcra extremarum {qua- 
lis fegmento rcdbr intercipiendae a pun&o B iiv cir- 
cumferentiam. AIR. atque hinc facile determina- 
bitur maxima &: minima: quoniam enim fe&angu-* 
lum fub BC , A L , re&angulo fub B E, A B, hoceft 
quadrato QB eft azqualc , rc&angu lum vero A L in 
B Clipfi O quadrato , & ponitur B C ( in hoc cafii ) 
minor ipfaB D, eritX^B quadra tum‘ipfius O qua- 
drato minus, & propterea QB ipfa O minor, cft au- 
tc vt copofitacxB D , BG ad b c , ita I M ad f G ex eo- 
Bru£Uone,erit & diuidcr.do , vt B- D ad B.C, ita G M 
adGI.fttiamipfi O quadrato xqualc rc&angulum 
A B N,crit igitur ( crfiam firmata zetefi: ) vt compo- 
(itaex B D,B C, adBC,ita AN ad A D,&ppoprcrca 
vt BDadBC,itaDN ad A D;crat autem vtBD ad B 
G, ita G. M ad 1 G,crgo vt G M ad I G,ita D Nad A D 
& componendo, tota LM ad l G,vt A N ad A D : & 
permutando, IM ad A N vt I G ad A D 
«ft autem I M minor ipfa AN, ( quatuor ii qui- 
dem . 
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dem proportionalium A B,IB,B M,BN, cftAB, 
minima, & proinde.B N maxima, ac proptereaf om- 
pofita cx A B , BN maior compofita cx IB , B M.) er- 
go & I G vel H F ipfa A D , hoceft C E minor erit, 
atque ita oftendetur A D , fiuc C E quauis alia ficin 7 
terpofi ta maior,adeoque interceptarum omnium in 
eocafu maxima, &QJ 3 minima. 

Qux fymptomata licet fupra expofira methodo 
acurate inueftigarc. Ego ne adtum agere videar 
hic amplius non ago, illud fuperiori exem- 
plo praeftitiin ltudioforum bonum,vt vel huius exe- 
pli facilitate capti, Analyticcm pro omni it*- 
Kvofzita , ad quoduk propofitum hue examinandum, 
fiucinucftigandumamplc&antur. 

Atquehinc videre eft , quicquid difficile aut ar- 
duum in hac determinatione, analydca noftja me- 
thodo facile fuperari, & viam in hac arte vel medio- 
criter exercitato, fatis-peruia. ego vero Zwirritt prius 
folumeginoni^>iy)iT«»:&: cafus illos Zj)T»r»y-«« deter- 
minaui, quam autem facilis fit a zetefi ad exegefim 
«wbcxwSj regrefTus, difeant vel hinc qui volent. At ego 
alios cafus aliter determinaui ? fateor; poteram & 
quidem meo iure, folius aequationis reftri&ione co- 
tentus , ( quemadmodum iilhic fa£tum eft ) illas de- 
terminationes miflas facere:at quoniam vel fola inf- 
pedtionc obuiar,(data quippe cx ipfoff^xua-nff^S maxi- 
ma vel minima fola opus habebat declaratione 
quam ego illic adhibui , abfqfie vllo aquationis 
adexegelin examine. ) hac non ita , fed diffu- 
fiore7nie*7«; qua:rcnda & inuenienda minima, vt iam 

G 
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oftenfum cft, ( quod quidem inftituti mei non'crat. V 
illas infcrcre , has omittere placuit, noii igitur operis 
difficultatem (perexigua fiquidem ea eft.)aut ardua 
inuentionem diffugiens, (ed inftituti mei rationem 
iequutus,cafus illos hoc modo, poffibili& impofli- 
bili dcmonftrato , exhibitaque implicite minima, 
[quam explicare ad me tunc non attinebat ] deter- 
minaui.. 

Hac quidem tecum liberius ,( vir mihi multii colende 'et» 
quia in re mathematica iure tuo ac merito primas hodie ob- 
tinuijli , libentius: quin et* comitas illa tua , quam profufe 
adeo expertus ejl conciuis familiaris meus (jeorgius 
Strachanus, quem hofpitem apud te humanijjime excepijli, 
quod fuis ad me literis certum fecit, tum amor erga me tuus * 
quem publice teflari non dedignaris, liberiorem me reddi- 
dere, yrtaque [pe mihi pettus firmarunt, quicqjtid fpeflat 
adjludiorum communionem tibi acceptum for e& gratum; 
quamftfoues et * me amare pergis.. 

Sublitniferiam fyderavertice, 
Lutetiae Parifiorum Pridie I D. O&ob, Anno 1 6t$. 



